Clasa a 8-a, Grupa 1, Tema 4.
MateMaraton, Noiembrie, 2019

1. Determinati numerele intregi x si y care verifica relatia:

\/x2+y2—|—21:y—6x—6y+13+\/332+4:E—|—5§3

OL, Dolj, 2018

2. Se considera a,b € R astfel incat b —a = 3, b € [3,6]. Aratati ca:

V202 + 02 — 6b+9 + /202 + b2 — 12a — 12b + 54 = 3V/3

OL, Giurgiu, 2018

3. Fie z,y € R astfel incat y = £t si « € [—1,2). Demonstrati ca

a=\Va2+y2+2r+1+a2+y2 -4z —2y+5

are valoare constanta.
OL, Gory, 2018

4. Daca x € [-3,5] si y € [—1, 6], aratati ca:

a =22+ y? + 2zy — 22z — 22y + 121 + /22 + y2 + 2zy + 8z + 8y + 16

este numar natural.
OL, Bistrita Nasaud, 2013

Indicatii:

In toate exercitiile incercam sd formdm sub radical un pdtrat perfect (care este pozitiv)...si (uneori) incd un rest.

In toate ezercitiile intervalele din ipoteza se folosesc pt. explicitarea modulului.

Ez.1: Se foloseste formula: (a+b+c)® = ... rezultd \/x2 + y2 + 22y — 63 — 6y + 13 = \/pp + 4 > 2

Ez.2: Se inlocuieste in expresie a = b — 3 si rezulta sub fiecare radical cate un pp (in functie de b).

Ex.8: ”Valoare constantd”: ardtdm cd rezultatul este un numar (adicd o valoarhitps://www.overleaf.com/project/59f607be14c8d364(
care nu depinde de x sau y). Se inlocuieste in expresie valoarea lui y si rezulta sub fiecare radical cate un pp (in functie

de ).

Ex.4: Se foloseste formula: (a+b+c)* = ...



